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' أ( -3 ' 'z x iy  و             
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ب( نفترض أن ل  ,M x y  ًمماثلا ف  3 ,M هو 
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 وهذا تناقض ومنه

فً مقلوبا تقبل لا E عناصر جمٌع  3 ,M 
 

 التمرين الثاني

 الجزء الاول

لدٌنا  -1 3 3 3 3173| 0 173a b a b     إذن 3 3 173a b   و منه     
57 57
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3و بما أن  3173| a b 3)فإن 3173| 173| ba ) 
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173| 173| ba  

لدٌنا  ) -3 173| 173|a b  173و| a173)    منه( و| b  173و| a) 

أن                                                نستنتج            
173| a b 

ومنه حسب مبرهنة فرما الصغرى  bلاٌقسم 173 -2إذن حسبaلاٌقسم  173أ( لدٌنا  -4 172 1 173a و  172 1 173b  

 نستنتج أن   
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ب(  لدٌنا  171 171 173a b 
 

 و 172 172 173a b
 

إذن  172 171 173a ba    ومنه 

   171 0 173a a b  

171173أولً فإن  173و بما أن 171aلاٌقسم  173فإن  aلاٌقسم  173ج( بما أن  1a   و بما أن 171173| a a b  

 فإن حسب مبرهنة كوص

173| a b 

           Yassine Mghazli

إنجاز- ذ:ياسين المغازلي-                   صفحة 3   



شعبت العلوم الرياضيت)أ( و)ب( -مادة:الرياضياث-6102الدورة العاديت -تصحيح الامتحان الوطني الموحد  

 

 الجزء الثانً
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  خلاصة
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e
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ب( من الجرء الأول لدٌنا  -2حسب السؤال ب(  0 ; 1< xx x e  
 

إذن  0 ; 1 0xx e x     و منه   '0 ; 0x f x  
 

 

 على قطعا تزاٌدٌة  fالدالة أن نستنتج 0, 

 الجزء الثالث

برهان بالترجع  على العلاقة  -1 " ; 0"nn u    

0لدٌنا  0u   0إذن العلاقة صحٌحة من اجلn   

0nuنفترض أن  من   nلٌكن   1و نبٌن ان 0nu    

         ; 0 0 ln ln 0n n nn u f u f f u f       لأن(f  وln  تزاٌدٌتٌن قطعا على 0, 

) 

بما أن و     ln 0 ln 1 0f    1فإن 0nu   

 حسب مبدأ الترجع نستنتج أن
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ج(  -2لدٌنا حسب السؤال  -2 0 ;0 < ln <
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وبما أن  ; 0nn u   فإن ;0 < ln <
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u e
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نستنتج أن

 

    ;0 < ln <n nn f u u  ًوبالتال  1;0 < <n nn u u 
 

 إذن

المتتالٌة nu  متقاربة إذن فهً 0 ب مصغورة أنها بما و قطعا تناقصٌة 

 

لدٌنا  -3      0 ; 1 1 <1 < < ln <
1 1

x
x x x x

x x

x xe
x e x e x e f x e f x x

e e
          

 
  

و   ln 0 0f  

إذن 
    

  

0 ;ln

ln 0 0

x f x x

f

   




 و منه 

 

 للمعادلة الوحٌد الحل هو 0  ln f x x
 

 

المتتالٌة  nu  متقاربة و الدالةln f متصلة على 0,  وتحقق    ln f 0, 0,    

تحقق المعادلة  lإذن نهاٌتها   ln f l l نستنتج أن 0التً تقبل حلا وحٌدا هو 

 

lim 0nu 
 

 

 التمرين الخامس

 لدٌنا  أ( -1  
1

0, ; 0
1t

t
e

   


  

إذن   
ln 2

1
0, ln 2 ; < 0

1

x

t
x dt

e
 


  و  

ln 2

1
ln 2, ; 0

1

x

t
x dt

e
   


 

و منه إشارة  F x  ًكما ٌل 

 F x المجال على قطعا موجبة  ln 2,
 

                                   F x المجال على قطعا سالبة  0, ln  و2 ln 2 0F   
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هً أصلٌة الدالة  Fب( الدالة 
1

1x
x

e



على   0,  و التً تنعدم عندln 2  

قابلة للاشتقاق على  Fإذن  0,و لدٌنا 

    ' 1
0, ;

1x
x F x

e
   


 

ج( لدٌنا     ' 1
0, ; 0

1x
x F x

e
    


 إذن

 على قطعا تزاٌدٌة Fالدالة 0,
 

 

1tuأ( بوضع  -2 e   ٌكون لدٌنا

2

2

1 2

2 2 1

91

ln 2 1

t

x

e u u
du dt dt dt du

u u u

t x u e

t u

 
   




  

   



  

                                                   ومنه
1 1

2 2ln2 1 1

1 1 2 2

1 11

x xx e e

t

u
dt du du

u u ue

 

 
 

    

                 1

1
2 tan 2 tan 1

4

xe xarc arc e
  

    
 

 

                   2 tan 1
2

xarc e


  
 

إذن
 

 

 

لدٌنا ب(      
0 0

lim lim 2 tan 1 2arctan 0
2 2 2

x

x x
F x arc e

  
  

        

                  و       lim lim 2 tan 1 2
2 2 2 2

x

x x
F x arc e

   

 
     

 

 

 
ln 2

1
2 tan 1

21

x
x

t
dt arc e
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ومنه 
 

 
0

lim
2x

F x



 و  lim

2x
F x




 

قابلة للاشتقاق على Fأ(  -3 0, إذن متصلة علٌه و بما أنها تزاٌدٌة قطعا على 0, 

فهً إذن تقابل من  0, نحو  0,F 
 

و لدٌنا       
0

0, limF , lim ,
2 2xx

F x F x
 

 

           

 إذن 

F من تقابل  0,نحو ,
2 2

  
 
  

 

    ب(            2 tan 1
2

yF y x arc e x


       0, ; ,
2 2

y x
   

       
  

  

                    tan 1
2 4

y x
arc e


    

                        1 tan
2 4

y x
e
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